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VIII. OSZTÁLY

1. feladat. Az a és b különböző, szigorúan pozit́ıv valós számokra az
a −
√

ab és b −
√

ab számok racionálisak. Igazold, hogy az a és b számok
racionálisak!
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2. feladat. A V ABCD gúla alapja az ABCD téglalap, a gúla oldalélei
pedig kongruensek. Bizonýıtsd be, hogy a (V CD) śık akkor és csakis akkor
alkot kongruens szögeket a (V AC) és (BAC) śıkokkal, ha a V AC és BAC
szögek kongruensek!

3. feladat. Adottak az a, b és c szigorúan pozit́ıv valós számok.
Határozd meg a legnagyobb olyan n egész számot, amelyre fennáll az

1
ax + b + c

+
1

a + bx + c
+

1
a + b + cx

≥ n

a + b + c

egyenlőtlenség bármely x ∈ [0, 1] esetén!

4. feladat. Az ABCD tetraéderben AD ⊥ BC és AC ⊥ BD.
Legyenek E és F a B pont AD illetve AC egyenesre eső vetületei, M és N
az AB, illetve CD szakaszok felezőpontjai. Igazold, hogy MN ⊥ EF.

Munkaidő 4 óra.
Minden feladatra 7 pont szerezhető.


